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Úloha VI.2 . . . (Ne)malé klubíčko 5 bodů; průměr 4,36; řešilo 55 studentů
Soňa si háčkuje trojúhelníkový šátek mušličkovým vzorem. Začala řadou o šedesáti
mušličkách a každou další řadu háčkuje vždy o mušličku kratší do mezer (jako když
se staví pyramida z kostek). Vystačí jí klubíčko na celý šátek, jestliže po osmnácti
řadách spotřebovala polovinu klubíčka?

V úloze budeme předpokládat, že na uháčkování jedné mušličky je potřeba vždy stejné
množství vlny. Abychom mohli posoudit, zda Soně klubíčko vystačí, potřebujeme spočítat,
kolik mušliček je v prvních 18 řadách a kolik jich je ve zbylých 42 řadách. V prvních 18 jich
bude

(60 + 59 + 58 + · · · + 45 + 44 + 43) mušliček.
Vezmeme-li vždy jedno číslo od konce a jedno od začátku, při jejich spárování do dvojic bude
jejich součet vždy roven 103 (60+43 = 103, 59+44 = 103, 58+45 = 103 a tak dále). Takových
dvojic čísel, jejichž součet je vždy 103, bude polovina z celkového počtu čísel, tedy polovina
z 18, což je 9. Proto můžeme počet mušliček spočítat jako součet první a osmnácté řady, který
vynásobíme polovinou počtu řad (18 řad, polovina je proto 9). V našem případě dostaneme:

p1 = (60 + 43) · 9 = 927 .

Obdobně spočítáme i počet mušliček v posledních 42 řadách. Mohli bychom ho spočítat i jako
součet 42 + 41 + 40 a tak dále až do 1, ale takový postup je zdlouhavý, a proto je výhodnější
opět sečíst počet mušliček v první řadě a poslední řadě (ze 42 posledních řad, kterými se teď
zabýváme), tedy 42+1, a tento součet vynásobit polovinou počtu řad (42 řad, polovina je proto
21). Pak dostaneme:

p2 = (42 + 1) · 21 = 903 .

Soňa už uháčkovala 927 mušliček a zbývá jí dalších 903. Na uháčkování 927 mušliček spo-
třebovala polovinu klubíčka. Zbývá jí ještě druhá půlka klubíčka, ze které může uháčkovat také
927 mušliček. Potřebuje však uháčkovat pouhých 903 mušliček, a proto jí klubíčko vystačí na
celý šátek.
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