Korespondenc¢ni seminaif MFF UK pro zakladni skoly Reseni XI1.VI.2

Uloha VL.2 ... (Ne)malé klubicko 5 bodti; primér 4,36; fesilo 55 studentt

Soria si hackuje trojihelnikovy Satek muslickovym vzorem. Zacala radou o sedesati
muslickdch a kazdou dalsi fadu héckuje vzdy o muslicku kratsi do mezer (jako kdyz
se stavi pyramida z kostek). Vystaci ji klubicko na cely Sdtek, jestlize po osmndcti
raddch spotrebovala polovinu klubicka? Z:'

V tloze budeme predpokladat, ze na uhackovani jedné muslicky je potieba vzdy stejné
mnozstvi viny. Abychom mohli posoudit, zda Soné klubicko vystaci, potfebujeme spoditat,
kolik musli¢ek je v prvnich 18 fadach a kolik jich je ve zbylych 42 fadach. V prvnich 18 jich
bude

(60 + 59 + 58 + - - - + 45 + 44 + 43) muslicek.

Vezmeme-li vzdy jedno ¢islo od konce a jedno od zacatku, pri jejich sparovani do dvojic bude
jejich soucet vzdy roven 103 (60443 = 103, 59+ 44 = 103, 58 + 45 = 103 a tak dale). Takovych
dvojic ¢isel, jejichz soucet je vidy 103, bude polovina z celkového poctu ¢isel, tedy polovina
z 18, coz je 9. Proto miizeme pocet muslicek spocitat jako soucet prvni a osmnécté rady, ktery
vynéasobime polovinou po¢tu fad (18 fad, polovina je proto 9). V nasem pripadé dostaneme:

p1 = (60 +43) -9 = 927.

Obdobné spoc¢itdme i pocet muslicek v poslednich 42 fadach. Mohli bychom ho spocitat i jako
soucet 42 + 41 + 40 a tak déle az do 1, ale takovy postup je zdlouhavy, a proto je vyhodnéjsi
opé&t sedist pocet muslicek v prvni fadé a posledni fadé (ze 42 poslednich fad, kterymi se ted
zabyvame), tedy 42+ 1, a tento soucet vyndsobit polovinou poctu fad (42 fad, polovina je proto
21). Pak dostaneme:

p2=(42+1)-21 =903.

Sona uz uhéackovala 927 muslicek a zbyva ji dalsich 903. Na uhackovani 927 muslicek spo-
tfebovala polovinu klubicka. Zbyva ji jesté druha pulka klubicka, ze které muze uhackovat také
927 muslicek. Potrebuje vsak uhackovat pouhych 903 muslicek, a proto ji klubicko vystaci na
cely satek.
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